
[ Baalauréat obligatoire et spé Juin 2006\CORRIGÉ
EXERCICE 1 5 points1. VRAI : on véri�e que les oordonnées des 3 points onviennent (on véri�e aussi que (ABC) est un plan en alulantles oordonnées de ¡!AB et ¡!AC : non olinéaires)2. FAUX : ¡!DE(2 ; 2 ; 1) n'est pas olinéaire à un veteur normal à (ABC)¡!n (2 ; 2 ; ¡1)3. VRAI : ¡!AB(¡2 ; 0 ; ¡4), ¡¡!CD(¡2 ; ¡1 ; 1) et ¡!AB ¢¡¡!CDÆ 04. FAUX : D n'appartient pas à la droite dont la représentation paramétrique est donnée : 1 Æ ¡1Å2t () t Æ 1, maisalors z Æ 1¡1Æ 0 6Æ zD5. VRAI : ¡!AIµ¡75 ; 0, ; ¡145 ¶ don ¡!AIÆ 710¡!AB.EXERCICE 2 5 points1. a) limx!¡1x2 ÆÅ1, limx!¡1e1¡x ÆÅ1, don par produitlimx!¡1 f (x)ÆÅ1)f (x)Æ e£ x2e¡x , or limx!Å1x2e¡x Æ 0, don limx!Å1 f (x)Æ 0On en déduit que C admet l'axe des absisses omme asymptote au voisinage de Å1b) f est dérivable sur R omme omposée et produit de fontions dérivables sur R.f 0(x)Æ (2¡ x)xe1¡x) Don f 0(x) est du signe de x(2¡ x). On en déduit le tableau suivant :x ¡1 0 2 Å1f 0(x) ¡ 0 Å 0 ¡Å1 4/ef (x) @
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2. a) Classique : on effetue une IPP de InÅ1 8<:u(x)Æ xnÅ1 u0(x)Æ (nÅ1)xnv 0(x)Æ e1¡x v(x)Æ¡e1¡x et on obtientInÅ1 Æ¡1Å (nÅ1)Inb) On intègre I1 par parties8<: u(x)Æ x u0(x)Æ 1v 0(x)Æ e1¡x v(x)Æ¡e1¡x et on obtientI1 Æ¡1ÅZ10 e1¡x Æ¡1¡1ÅeÆ e¡2puis, I2 Æ¡1Å2I1 Æ 2e¡5) I2 ÆZ01 f (x)dx : 'est don l'aire du domaine ompris entre les droites d'équations y Æ 0, x Æ 0, x Æ 1 et la ourbed'équation y Æ f (x)3. a) (I) : 06 x 6 1() 06 1¡ x 6 1() 16 e1¡x 6 e() xn 6 xne1¡x 6 exnb) On intègre alors membre à membre la double inégalité préédente et on obtient· xnÅ1nÅ1¸10 6 In 6 e· xnÅ1nÅ1¸10'est à dire 1nÅ1 6 In 6
enÅ1Le théorème des gendarmes permet alors de onlure quelimn!Å1In Æ 0Guillaume Connan, Tale S , 2005-2006



BAC OBLIGATOIRE ET SPÉ 3EXERCICE 3 NON SPÉ 5 points1. Voir ours...2. a) Arg(z0)Æ¡Argz Æ¡¡¡Argz¢ÆArgz le reste est immédiat.b) f (M)ÆM() z Æ 1/z() zz Æ 1() jzj2 Æ 1, don l'ensemble des points invariants est le erle unité.) z0¡1z0¡ i Æ 1z ¡11z ¡ i Æ 1¡ z1¡ iz Æ 1i µ z¡1zÅ i ¶Æ¡iµ z¡1zÅ i ¶Æ¡i� z¡1z¡ i !Æ e qu'il faut...Alors Argµ z0¡1z0¡ i ¶ÆArg(¡i)ÅArgµ z¡1z¡ i ¶Æ¡¼2 ¡Argµ z¡1z¡ i ¶Å2k¼, k 2Z3. a) M est sur la droite (UV) privée de U et V si, et seulement si, il existe un réel ¸ non nul tel que ¡¡!UM Æ ¸¡¡!VM, 'est àdire (z¡ zU)Æ¸(z¡ zV) d'où le résultat.b) D'après la question 2-, et ave les notations usuelles, l'af�xe z0 deM0 véri�eArgµ z0¡1z0¡ i ¶Æ¡¼2 ¡Argµ z¡1z¡ i ¶Å2k¼Æ¡¼2 ¡0Åk¼, k 2ZAinsi ³¡¡!VM0,¡¡¡!UM0´Æ¡¼2 Åk¼, k 2Z, i.e. (VM0)?(UM0).M0 dérit don le erle de diamètre [U,V℄ privé de U et V.EXERCICE 3 SPÉ 5 pointsPartie A : ours....Partie B1. Ben 19 étant un nombre premier, 19 et 12 sont premiers entre eux, don, d'après le théorème de Bézout...Comme 19uÅ12v Æ 1, on a 12v ´ 1(19) don 13£12v ´ 13(19). Or 6£19u ´ 0(19), don �nalementNÆ 13£12v Å6£19u ´ 13(19)La démonstration est similaire pour l'autre ongruene de (S).2. a) Comme n ´ 13(19) et n0 ´ 13(19), alors, par transitivité n ´n0(19).Ou, si l'on préfère (E) : 8><>:n ´ 13(19) (L1)n0 ´ 13(19) (L2)(E) () 8><>:n ´ 13(19)n¡n0 ´ 0(19) (L2)� (L1)¡ (L2)(E) () 8><>:n ´ 13(19)n ´ n0(19)La démonstration est similaire pour l'autre ongruene.b) . Si n ´n0(12£19), alors n¡n0 ´ 0(12£19) , don il existe un entier k tel que n¡n0 Æ 12£19£k. On en déduitque 12 et 19 divisent n¡n0 et don quen ´ n0(12£19)Æ)8><>:n ´n0(19)n ´n0(12)Guillaume Connan, Tale S , 2005-2006



4 15 juin 2006. Si8><>:n ´n0(19)n ´n0(12) , alors8><>:n¡n0 ´ 0(19)n¡n0 ´ 0(12) 19 et 12 divisent n¡n0. Comme 19 et 12 sont premiers entre eux, onutilise alors un orrolaire du théorème de Gauss pour onlure. Rappelons sa démonstration. Il existe deuxentiers p et q tels que n¡n0 Æ 19p et n¡n0 Æ 12q.On en déduit que 19p Æ 12q. Or 12 divise 12q, don 19p. Mais 12 est premier ave 19, don, d'après le théo-rème de Gauss, 12 divise p. Il existe don un entier p 0 tel que p Æ 12p 0, d'où n¡n0 Æ 19£(12p 0). La onlusionen déoule.3. a) On peut utiliser l'algorithme d'Eulide étendu. On peut aussi observer les multiples suessifs de 19. De toutefaçon on obtient ¡5£19Å8£12 Æ 1. La valeur de N orrespondante est 678.b) En reprenant les questions et notations préédentes, on obtientn0 Æ 678, et don que toutes les solutions véri�entn ´ 678(12£19) et don que l'ensemble des solutions de (S) est {678Å228k, k 2Z}. Or 678 Æ 228£2Å222, don�nalement l'ensemble des solutions est ©222Å228p, p 2Zª4. Le nombre n est don solution de (S). Il s'érit don sous la forme n Æ 222Å228p. Or 06 222Ç 228, don 222 est bienle reste de la division de n par 228.EXERCICE 4 5 points1. On fait un arbre et on obtienta) P(C2)Æ 0,82b) P(C2)Æ 1¡0,82) pn ÆP(Cn)Æ 1¡0,8nd) pn È 0,99() 0,8n Ç 0,01() n ln(0,8)Ç ln(0,01)() n È 20,63 Il faut don attendre 21 tirs.2. P Æ 14p1Å 14p2Å 14p3Å 14p4Æ 14 ¡4¡ ¡0,8Å0,82 Å0,83Å0,84¢¢Æ 1¡ 14 µ0,81¡0,841¡0,8 ¶Æ 1¡ (1¡0,84)Æ 0,84 Æ 0,40963. On obtient d2 Æ 3800 Æ 0,00375, don d2 ÇD9. On ne peut ni répondre à ette mauvaise question, ni rejeter l'hypo-thèse d'un dé équilibré ave un risque inférieur à 10% de l'avoir fait à tort.
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