
Exerie spéialité 5 pointsLe plan est rapporté à un repère orthonormé diret ¡O;¡!u ,¡!v ¢. On prendra 1 m pour unité graphique.On onsidère l'appliation f du plan dans lui-même qui, à tout point M d'af�xe z, assoie le point M0 d'af�xe z0 telle quez0 Æ¡³p3Å i´z¡1Å i³1Åp3´1. Montrer que f est une similitude direte dont le entre a pour af�xe i. En déterminer le rapport et l'angle.2. Soit M0 le point d'af�xe z0 Æ p34 Å 34i.CalulerM0 et donner une mesure en radians de l'angle ³á¡!u ;¡¡¡!M0´3. On onsidère la suite des points (Mn)n2N dé�nie pour tou0t naturel n par MnÅ1 Æ f (Mn). On note zn l'af�xe du point Mn .a) Plaer les points , M0, M1, M2, M3 et M4.b) Montrer par réurrene, pour tout entier naturel n, l'égalitézn ¡ iÆ 2nei 7n¼6 (z0¡ i) .En déduire que zn ¡ iÆ 2n¡1ei (7n¡1)¼6 .) Pour tout n entier naturel, alulerMn puis déterminer le plus petit entier n tel queMn > 102.4. a) On onsidère l'équation (E) : 7n¡12k Æ 1 où n et k sont deux entiers relatifs.Après avoir véri�é que le ouple (¡5 ; ¡3) est solution, résoudre l'équation (E).b) Soit ¢ l'ensemble des points M du plan d'af�xe z telle que Im(z)Æ 1 et Re(z)> 0.Caratériser géométriquement et le représenter.Déterminer l'ensemble des entiers naturels n tels que Mn appartienne à la demi-droite d'origine dirigée par le veteur¡!u . Préiser son plus petit élément.


